Domaci ukol ze cviceni 11.

1. a) Ukazte, Ze rovnici -y +x%y-1=0 (®
a podminkou y (1) =0 je definovana v okoli bodu (1, 0) implicitni funkce y =y (x) s Yx)eC 4 U@)).
b) Vypotitejte y'(l) a y”(l) :
c) Napiste rovnici teny ke k¥ivee, dané rovnici (*), v bodé (1,0 )

d) Aproximujte funkci y(x) v okoli bodu x5 =1 Taylorovym polynomem 2.stupné.

2, VysSetfete globélni extrémy funkce f(x,y)= x% + y2 -2y namnoZing M , je-li:
a) M=R?; b) M:{(x,y); x? £y£4} :

A piiklady k promysleni na cvideni 12:

Implicitni funkce:
1.  a) Dokazte, Ze rovnici 2x* +2y* +2° +8x2-2+8=0
je definovéna v okoli bodu (-2,0,1) implicitni funkce z= f(x,y), f e C*(U(-2,0))
b) Ukazte, 7e bod (—2,0) staciondrnim bodem funkee f(x,y ).
¢) Nabyvé funkce z= f(x,y) vbodé (-2,0) lokalni extrém?

2 a) Necht funkce F(x, y, z) ma spojité parcialni derivace prvniho fadu v okoli bodu (xg,¥g,20)
anecht’ plati F(xg,yq,z5) =0. Odvod'te rovnici te¢né roviny k plose, dané rovnici
F(x,y,z)=0 vbod¢ (xy,yq,29)za predpokladu, Ze aspori jedna z parcialnich derivaci 1.fadu
funkce Fje vbod€ (xg,¥yp,2y) nenulovi.

b) Napiste rovnici te€né roviny a vektorovou rovnici normaly v bod& (1, 2, -1) k plose, dané rovnici

x3+y3+z3+xyz—6=0 ;

Extrémy :
1. Vysetfete v R? globdlni a lokalni extrémy nasledujicich funkei:
Q) fny)=12xy-x"y-x*;
b fEy)=E-»*+0-1%;
Q) fEy)=x"+y* —x* -2z -2

2. Vysetfete globalni extrémy funkce f(x,y)na mnoZzing M , je-li:

) F) =3y, M={(oy) x*+y? <1}
b) f(x,y)=6-4x-3y, M={(x,y); x2+y2£1}.



